
Algebra és számelmélet 2-tk, 2017. tavasz
5. gyakorlat

1. (a) Határozzuk meg az összes 2017-edik egységgyök összegét.

(b) Határozzuk meg az összes 2017-edik egységgyök reciprokának összegét.

(c) Legyen n és k pozit́ıv egész. Határozzuk meg az n-edik egységgyökök k-adik hatványának
összegét.

2. (a) Igazoljuk, hogy egységgyök reciproka, (−1)-szerese és két egységgyök szorzata is egységgyök.

(b) Mutassuk meg, hogy két egységgyök összege akkor és csak akkor egységgyök, ha szögeik
különbsége ±120◦.

3. (a) Legyen ε egységgyök, o(ε) = n. Határozzuk meg o(−ε) és o(εk) értékét . (Itt k egész
szám.)

(b) Legyen ε és ψ egységgyök, o(ε) = n, o(ψ) = t. Mutassuk meg,

hogy
[n, t]

(n, t)

∣∣ o(εψ) ∣∣ [n, t] (ahol (, ) a legnagyobb közös osztót, [, ] a legkisebb közös

többszöröst jelöli).

4. Legyen n pozit́ıv egész. Határozzuk meg a primit́ıv n-edik egységgyökök szorzatát.

5. Legyen n és k pozit́ıv egész, (n, k) = 1. Mutassuk meg, hogy

(a) egy n-edik és egy k-adik egységgyök szorzata nk-adik egységgyök;

(b) minden nk-adik egységgyök egyértelműen előálĺıtható egy n-edik és egy k-adik egységgyök
szorzataként.
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